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一 个 包 侣 Smarandache 函数 的 混合 均值 


马 金 薄 
(西北 大 学 数学 系 ”西安 710069 ) 


摘要 : 对 于 任意 正 整数 风 用 $( 站 表示 Smarandache 本 数 , Z(m 表示 不 大 于 的 所 有 正 整 数 的 最 小 公 倍 数 .运用 初 
等 方法 研究 函数 SCZ(CmD ) 的 均值 性 质 , 并 给 出 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 . 
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对 任意 正 整数 m， 著名 的 Smarandache 画 数 8$ (") 被 定义 为 能 够 使 得 中 产 ! 成 立 的 最 小 正 整 数 mm 即 
SC) 一 min {mEN: 咱 太 外 .从 So) 的 定义 和 性 质 我 们 很 容易 推断 , 如 果 一 研 p2 … 玉 为 的 标准 素 因数 
分 解 式 , 则 有 

SG) 一 自由 (3 CD 站 《1 ) 
当然 也 不 难 推断 , 对 于 素数 P 有 8 Op) 王 并 且 除 xz 一 4 和 xz 一 外 有 3 o 冯 半 因此 下 列 关 系 式 显而易见 


T(xX ) 一 一 1 十 2 So ， 


其 中 ,r (Cx ) 为 不 超过 x 的 素数 个 数 , [ 习 为 不 大 于 x 的 最 大 整数 . 

另外 , 我 们 定义 函数 工 o ) 为 不 大 于 的 所 有 正 整 数 的 最 小 公 倍 数 , 即 工 (mm) 一 [1 2，…, 品 . 

关于 SC) 的 算术 性 质 , 已 有 一 些 研究 结果 ” .但 是 关于 复合 函数 8CCz)) 的 性 质 , 还 未 见 有 人 研究 . 
本 文 利用 初等 方法 研究 画 数 8 (2)) 的 均值 性 质 , 并 得 出 一 个 有 趣 的 渐 近 公式 . 

引 理 ” 设 六 表示 第 7 个 素数 , 届 = por 一 po 则 有 估计 式 


> 4 < 二 xi 


D 太 X 
记 


其 中 ,表示 任意 给 定 的 正 数 . 
定理 ”对 任意 实数 x 1, 我 们 有 渐 近 公式 


其 中 , = 表示 任 意 给 定 的 正 数 . 
证 明 ” 设 pap2P px8 为 工人 2) 的 标准 素 因 数 分 解 式 , 考虑 到 当 ,jr < 户 受 时 ,B 一 Bo) 一 1. 所 以 
有 
(OO 一 [12 同一 DB Do 二 2 出 记 . 
PE VE PS 
由 于 zz 和 妥 郊 所 以 对 较 大 的 忆 注意 至 际 < Pro 势 几 所 以 当 BCpD) 三 2 时 ,由 本 数 9) 的 定义 及 性 
质 有 


SC) 执 BO 和 BC) 及 Wo 去 pron， 
因此 结合 (1) 式 , 推出 当 半 较 大 时 函数 98(Z(Co ) 满足 
SCOCOD) 一 max1SG) SG) SC 一 Pro， 
从 而 有 
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ZJS(GCOD) 一 2pro 十 OG1) 
过 >， Pro) 十 >， Prn 十 … 十 党 Prxm 十 O(C]) 
六 三 所 万 科 反 ] 库 OJSKL 
一 DID 一 站 ) 十 ip(p3 一 Do) 十 … 十 pro(Cx 一 Pr) 十 O(C1) 
一 一 十 (六 一 站 十 十 关 一 二 pi 一 十 (p3 一 pp)2 十 十 广 ? 一 二 Po 
0 
宁 人 PrcoD 六 村 六 pio 十 O() 
一 了 一 po 六 十 DO(0D)， 
忆 sx 

结合 引 理 及 上 式 我 们 立刻 推出 

2SCCD) 一 志 2 十 col 人] ， 
定理 证 毕 . 
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A Hybrid Mean Value Involving the Smarandache Function 


MA Jin-ping 
CDepart1aetto Matjeaticys，Nortpwest U1Hiversib，XP an 710069，CHzza) 


Abstract: For any positive integer 1 let 9 (mn) denote the Smarandache function, and 世 (2z) be the 
least common muljltiple of all positive integers not exceeding 1. The mean value property of 
SCGLG2)) is studied, and an interesting asymptotic formula for its mean value is obtained. 
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